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EXAME DE QUALIFICACAO EM ANALISE - 2021.2 — PARTE 1

(1) Considerando apenas funcoes Lebesgue mensuraveis f: [0,1] — R e a medida
de Lebesgue:
e Enuncie o Lema de Fatou.
e Enuncie e demonstre o Teorema da Convergéncia Dominada (pode usar
o Lema de Fatou).
e Dé um exemplo de uma sequéncia f,(z) — 0 g.s. mas [ f,(z)dz — 1.

(2) Seja X um espago de Banach e suponha que A C X é um conjunto nao
enumerével tal que existe uma constante ¢ > 0 com |la — b|| > ¢ para todo
a # bem A. Mostre que X néo é separavel. Aplique isto para mostrar que
£>(N) nao é separavel.



