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(1) Considerando apenas funções Lebesgue mensuráveis f : [0, 1]→ R e a medida
de Lebesgue:
• Enuncie o Lema de Fatou.
• Enuncie e demonstre o Teorema da Convergência Dominada (pode usar

o Lema de Fatou).
• Dê um exemplo de uma sequência fn(x)→ 0 q.s. mas

∫
fn(x)dx→ 1.

(2) Seja X um espaço de Banach e suponha que A ⊆ X é um conjunto não
enumerável tal que existe uma constante c > 0 com ‖a− b‖ ≥ c para todo
a 6= b em A. Mostre que X não é separável. Aplique isto para mostrar que
`∞(N) não é separável.


